UNICAMP 22 FASE

TOFICINN 02/12

DO ESTUDANTE

QUESTAO 4

4. Considere as fungbes f(x) =x’+x+c e g(x) =x+k onde ¢,k sao nimeros reais.
a) Determine os valores de k e ¢ para que se tenha f(g(1)) =g/ (1)) =0.

b} Sabendo gue a equacac f(x) = 0 tem uma Unica solucao real, determine ofs) valor(es) de & para que a soma das soluces da
equacao f (g~ '(x)) = 1/4 seja igual a 2025, onde g~ '(x) denota a funcao inversa de g{x).

RESOLUCAO

a) Dado que f(x) = X +x+ce glx) = x + k, temos:
Flg) =fFk+ D =(k+ 1+ k+D+c=k +3k+ (c +2)
gF)) =gl +1+ec)=glc+2) =k +c+ 2

Fortanto:

flg(1)) — g(f(1)) <0 —
K+3k+c+2—-k—-c—2<0
K+ 2k <0

Resolvendo a inequacdo, temos:
K +2k=0—>k(k+2) =0 k=0ek =— 2

\_/
_3\/0

Assim, para K+ 2k < 0 temosque—2 <0< kecER

b)f(x) =0 = ¥ +x+¢c=0

For se tratar de uma fungdo quadratica, para haver uma anica solugdo real, temos que
A = 0. Entdo:
1"—4.1-c=0-
1—4c=0-=
1

C=T

Fortanto f(x) = Xt ox+ %



Como g(x) = x + k, sua inversa sera:
x=y+k—=
y=x—k-=

g =x—k

Assim,

fle" @)=+~

fx— k) =4

-k +x -k +T=2o

X —2kx+k +x—k=0—
Y+ (1 -2)x+ (kK —Kk)=0

Fara a soma das raizes ser igual a 2025, temos:

-2 = 2025 -

2k — 1 = 2025 =
k= 1013



