
 

  Questão 8 

 

 

RESOLUÇÃO 

 

a) Se 𝒃 é par, então podemos escrever 𝒃 = 𝟐𝒏 com 𝒏 ∊ ℤ+
∗ . Assim, 𝒄 =

𝟐𝒂+𝟐𝒏𝟐−𝟏

𝟒𝒂+𝟑ሺ𝟐𝒏ሻ
⟹ 

𝒄 =
𝟒𝒏𝟐+𝟐𝒂−𝟏

𝟒𝒂+𝟔𝒏
⟹ 𝒄 =

𝟐൫𝟐𝒏𝟐+𝒂൯−𝟏

𝟐ሺ𝟐𝒂+𝟑𝒏ሻ
,  como 𝟐𝒏𝟐 +𝒂 é um número inteiro, denotamos por k., e como 

ሺ𝟐𝒂 + 𝟑𝒏ሻ é um número inteiro, denotamos por p.  

 

Com isso, segue:   

𝒄 =
𝟐𝒌−𝟏

𝟐𝒑
 . Com 𝒌 ∊ ℤ+

∗  e 𝒑 ∊ ℤ+
∗ . Como ሺ𝟐𝒌 − 𝟏ሻ é um número ímpar e ሺ𝟐𝒑ሻ é um número par 

para todos 𝒌 e 𝒑  inteiros e positivos, conclui-se que 𝒄 não pode ser inteiro.  

 

b) Temos: 𝒄 ≤
𝟏

𝟐
⟹

𝟐𝒂+𝒃𝟐−𝟏

𝟒𝒂+𝟑𝒃
≤

𝟏

𝟐
⟹

𝟒𝒂+𝟐𝒃𝟐−𝟐

𝟒𝒂+𝟑𝒃
≤ 𝟏 ⟹

𝟒𝒂+𝟑𝒃+𝟐𝒃𝟐−𝟑𝒃−𝟐

𝟒𝒂+𝟑𝒃
≤ 𝟏⟹

𝟒𝒂+𝟑𝒃

𝟒𝒂+𝟑𝒃
+

𝟐𝒃𝟐−𝟑𝒃−𝟐

𝟒𝒂+𝟑𝒃
≤ 𝟏⟹

𝟏+
𝟐𝒃𝟐−𝟑𝒃−𝟐

𝟒𝒂+𝟑𝒃
≤ 𝟏⟹

𝟐𝒃𝟐−𝟑𝒃−𝟐

𝟒𝒂+𝟑𝒃
≤ 𝟎. Como 𝒂 e 𝒃 são positivos, temos que 𝟒𝒂 + 𝟑𝒃 é positivo, 

portanto, temos que 𝟐𝒃𝟐 − 𝟑𝒃 − 𝟐 ≤ 𝟎, ou seja, −
𝟏

𝟐
≤ 𝒃 ≤ 𝟐. Mas, como 𝒃 > 𝟎 , então os 

possíveis valores de 𝒃 são 1 e 2  
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