UNICAMP 22 FASE

COFICINA 04/12

00 ESTUDANTE

8. Considere o nimero racional ¢ definido por

3
2a+b -1

da+3b
com @, b nimeros inteiros positivos.

a) Se b & um nudmero par, é possivel que c seja inteiro? Justifigue.

b) Determine todos os ndmeros inteiros positivos b, tais que c = l

2

RESOLUCAO

. ~ . 2a+2n%-1
a) Se b é par, entdo podemos escrever b = 2n com n € Z%. Assim, ¢ = ;thn)
4n?+2a-1 2(2n%+a)-1 2 . . .
=——=¢c=————, COmo 2n“ + a é um numero inteiro, denotamos por k., e como
4a+6n 2(2a+3n)
(2a + 3n) € um nuamero inteiro, denotamos por p.
Com isso, segue:
2k-1 . . p . . . .
== Com keZ:, epeZ;. Como (2k—1) € um numero impar e (2p) € um nimero par

paratodos k e p inteiros e positivos, conclui-se que ¢ ndo pode ser inteiro.

1 2a+b*-1 _1 4a+2b%-2 4a+3b+2b%*-3b-2 4a+3b  2b*-3b-2
b) Temos: c<- =" —<- =" <1 =-— <1= 2280, <1=
2 4a+3b 2 4a+3b 4a+3b 4a+3b 4a+3b
2b%-3b-2 2b%-3b-2 ~ - . -
——<1=——<0. Como a e b sao positivos, temos que 4a + 3b € positivo,
4a+3b 4a+3b

portanto, temos que 2b*> —3b—2 <0, ou seja, —%s b <2. Mas, como b >0 , entdo o0s

possiveis valores de b sdo 1 e 2



