UNICAMP - 22 FASE

11. sabendo que a e b s&o numeros reais, considere a matriz quadrada de ordem 2,
L 2l
A= !
a b

a) Determine todos os valores de a e b para os quais A”A = AAT, em que AT ¢ a transposta da matriz A.

b) Para a = b = 2, sejam k € 6 numeros reais tais que

cos@ cos@
A =5 ;
send send

Determine os possiveis valores de tan 6.

RESPOSTA

a) AT-A=A-A"
1 a]_l 11_1 1] 1 )

1 bl la bl la bl 11 b
1+ a? 1+ab]:[ 2 a+b]
14+ab 1+b? a+b a?*+b?

1+a2=2
a?=1
a=+1

Paraa =1:

1+ab=a+b
1+1-b=1+0b
1+b=1+b

Para qualquer que seja b € R.

Paraa = —1:
1+ab=a+b
1-b=-1+5b
2b =2
b=1

Resposta:a=1eVbeRou
a=-1eb=1
b) a=b=2
1 1] [cos@ cos O
2 2]'[sen0 =k'[sen6]
[ cos O +sen 6 ]:[k-cose
2cos0 + 2senf k -sen@

cosBO +senO =k-cos0
—cosO+k-cos@ =senf
cosO(k—-1) _sen®
cos O " cos@
sen @
k—1=

" cos@
tg6=k—-1

2cosfO +2senf =k-senf



2cos0O =k -sin@ —2senf
2cos0 senf (k—2)

cos 6 cos O
2=tgo(k—-2)

tgo = 2
8V =2
k + 2
Desta forma,
2
k—1=m<:>(k—1)(k—2)=2<:>k2—3k=0<:>k=00uk=3
Parak=0=tg6 = -1

ou

Parak=3= tgf =2
Resposta: tgf = -1 ou tg0 = 2.



