FUVEST 22 FASE

COFICIN\ 09/01

DO ESTUDANTE

Questdo 02

Considere a,b,c € R e afungdo f: R — R dada por f(x) = ax? + bx + c.

a) Determine osvaloresdea,becparaque f(1) =1, f(0)=0ef(-1) =1
b) Paraa = —1eb = 4, determine o valor de ¢ de modo que a drea do tridngulo ABV da figura seja igual a 32 u.a., onde V
é o vértice da parabola representada por f.
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c) Considere g: R — R a fungdo dada por g(t) = cost. Se a = 3 e ¢ = —8, determine para quais valores de b a equagdo
f(g(t)) = 0 possui ao menos uma solugdo real.

a)

b)

RESOLUCAO

fA)=a-1>+b-1+c>
atb+c=1

f0O)=a-0+b-0+c=>

c=0
f(-1)=a-(-1)?+b-(-1) +c>
a—-b+c=1

Comoc =0,

a+b=1 _ _
{a_b:1=>2a—2=> a=1
Logo b =c=0.

Sendo xi e Xz as raizes da funcéo ey, a ordenada do vértice, a &rea do triangulo ABV é metade da area
do triangulo CBV, onde C (X2, 0) e B (x1, 0).

Portanto,
1 (x; —x¢)-
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Portanto x, — x4 =22£=\/Z=\/b2—4ac=\/16+4c.
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b 4 . L.
= —— =2 sendo a abscissa do vértice.

Como y, = f(x,), com Xy = — - >

Logo,y,=f(2)=—-4+8+c=4+c.



Assim, 32 = %  Vi6+dc: (4+0) _ ¢4<4—+2-(4+c) .
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_2V4+c-(4+0)
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SejavV4+c=t.

Entdot.t?=64=>t3=64 =>t=4

32

Porfim,v4+c=4=>
44+c=16 =
c=12

Podemos verificar que A= b? + 96 > 0.

—b+vVb2%+96

Temos quecost = p

b+ b2%+96

Portanto—lS_T§1=>
—6+b<+/b*+96<6+hb

Dividindo em casos, temos:

e —6+b<—/b2+96 =236—12b+b*>b>*+96 =>b< -5
e —6+b<vVb>+96 36—12b+b>>b%>+96 >b<-5
e —VbZ¥96<b+6 >b>+96<b*+12b+36 >b>5

e Vb2+96<b+6=>b>+96<b>+12b+36 >b>5

Portanto b < —-50u b > 5.



