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Em matematica, define-se o piso de um ndmero real x como sendo o maior ndmero inteiro menor ou igual a x. O simbolo para
o piso de x & |x|. Por exemplo: [0,8] =0;|1,2] =1;[10] = 10; |-3.4] = —4.

a) Determine x tal que x|x| = 10.
b) Determine todas as solugdes reais da equacio |2x| + |x] = 7.
¢) Determine todas as solucBes reais da equacdo|x®] — 4|x] + 3 =0.

a) Sabe-se que V10 = 3,16.

Analisando os possiveis intervalos, tem-se:
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(1)
(V)
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b)

(1) Se x < 0, entéo |x]| e |2x] sdo negativos. Logo |x] + [2x| = 7 n&o tem solugéo.

RESOLUCAO

2<x<3:|x]=2ex|x] =10 —» x =5 (falso)

3<x<4:|x|=3ex|x] =10 - x = ? (verdadeiro)

4<x<5: |x] =4exlx] =10 - x == (falso)

—3<x<-2:|x]|=-3ex|x|] =10 - x = —13—0(falso)

—2<x<-1: |x]| =-2ex|x] =10 —» x = -5 (falso)

—4<x<3:|x|]=—-4ex|x] =10 —>x=—14—0(falso)
10
. X = 3

(2) Se x = 0, entdo |x| = |2x] = 0. Logo [x]| + |2x] = 0.
(3) Se x > 0, entdo |x| + |2x| =7 :

lx] =a

[2x] = b, com b > a.

at+b=7
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a b [x] X 2X [x] + 12x]
0 7 0 0<x<1 0<2x<?2 <3(F)
1 6 1 1<x<2 2<2x<4 <6 (F)
2 5 2 2<x<3 6<2x<8 Andlise
3 4 3 3<x<4 6<2x<8 >9(F)




(1) Se2<x<25:
x| =2e2x] =4 - |x]+[2x] =6

(2) Se25<x<3:
[x] =2e[2x] =5 - [x]+|2x] =7
~S={xeR/25<x<3}
c)
(1) Se x pertencer aos inteiros positivos, LXZJ = LXJ2
LXZJ—4LXJ+3:0:>LXJ =lou |[x|=3
Logo,x=1oux=3
(2) Se x pertencer aos inteiros negativos,
¢ =LxS
[x J=-[x]
Logo,
LXZJ —4|_XJ +3>0 , assim n&o héa solucio
(3) Se x for um nimero real nao-inteiro,

(i) x<0:>Lx2J—4LxJ+3>0.
(ii) x>@:|_xj23e LX2J21O:LX2J—4LXJ+3¢O

| x]=1e LXZJ =1=1<x</2
(iii) Tomando todo x tal que

|x|=3e LXZJ:9:>3£X<\/1_O

| x|=2=>2<x<3

Além,
LX2J=5:>5SX2<6:>\/§SX<\/6



