UNICAMP 22 FASE
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DO ESTUDANTE

8. Considere 4 uma matriz 2x2 com entradas reais e denote por Id a matriz identidade 2x2, isto é:

10
1d = :

a) Supondo que todas as entradas de A sejam ndimeros inteiros nao negativos, encontre todas as possibilidades de 4 de modo
que A% = Id. Justifique.

: _ 1 0 3 1 (2
b) Seja B uma matriz 2x2 tal que B- = e B = . Calcule B7 - .
2 1 1 0 6

Notacao: B~' denota a matriz inversa de B.

cu
a) Seja A= . Assim,
c d

a’+bc=1
a blla b 1 0 ab+bd =0
[c d}[c d}:{o 1}: ac+cd =0
be+d* =1

Da primeira e Ultima equacgbes, temos a>=d* > a=+d
Se a=-d =» a=d=0. Assim, substituindo na primeira equacio, temos bc =1. Como b e c sdo inteiros, b=c=
1. Chegamos, portanto, na primeira possibilidade:

0 1
A=

1 0
Agora, se a=d, sabemosqueab+bd=0->b(a+d)=0>a+d=00ub=0.Mas, a+d=0 corresponde ao
caso anterior, assim b = 0.

Se b =0, da primeira equac¢3o do sistema temosa?=1 > a=1.
Por fim, se a=1e b =0, da terceira equacgdo c = 0. Logo,
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b) Seja B= , entdo:
z w
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x+2y=0
3x+y=1
z+2w=1
3z+w=0
Sex=-2y 2 3(-2y)+y=1>y=-1/5
Logo, x = 2/5
Sew=-3z>2z+2(3z)=12>12=-1/5
Logo, w = 3/5
2

Portanto, B =
1 3

5 5
Como det(B) = 6/25—1/25 = 1/5, o determinante da inversa de B sera 5 e ent3o:

3 1
5 5
1 1
|5 s {3 1}
1 2 1 2
5 5
1 1
5 5]
Por fim,



