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  Questão 10 

 

 
RESPOSTA 

 

𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟐𝒙 + 𝟏 

Reta tangente no ponto (𝒂, 𝒇(𝒂)): 

𝒚 = (𝟑𝒂𝟐 − 𝟐)𝒙 + (−𝟐𝒂𝟑 + 𝟏) 

 

a) Como a reta tangente é paralela a y=x, temos que m = 1, ou seja, 

𝟑𝒂𝟐 − 𝟐 = 𝟏 => 𝒂 =  ±𝟏 

Para 𝒂 = 𝟏, 𝒇(𝟏) = 𝟏𝟑 − 𝟐 ∗ 𝟏 + 𝟏 = 𝟎 =>  𝑷𝟏(𝟏, 𝟎) 

Para 𝒂 = −𝟏, 𝒇(−𝟏) = (−𝟏)𝟑 − 𝟐 ∗ (−𝟏) + 𝟏 = 𝟐 =>  𝑷𝟐(−𝟏, 𝟐) 

Logo, os pontos procurados são (1,0) e (-1,2). 

 

b) m = 10, ou seja: 

𝟑𝒂𝟑 − 𝟐 = 𝟏𝟎 

𝟑𝒂𝟐 = 𝟏𝟐 

𝒂 = ±𝟐 

Como 𝒂 > 𝟎, temos que 𝒂 = 𝟐. 

Para 𝒂 = 𝟐, 𝒚 = (𝟑 ∗ 𝟐𝟐 − 𝟐)𝒙 + (−𝟐 ∗ 𝟐𝟑 + 𝟏) 

𝒚 = 𝟏𝟎𝒙 − 𝟏𝟓 

Pontos de intersecção entre 𝒇(𝒙) e 𝒚 = 𝟏𝟎𝒙 − 𝟏𝟓: 

  {
𝒚 = 𝒙𝟑 − 𝟐𝒙 + 𝟏

𝒚 = 𝒙𝟑 − 𝟐𝒙 + 𝟏
  

𝒙𝟑 − 𝟏𝟐𝒙 + 𝟏𝟔 = 𝟎 = 𝑷(𝒙) 

Verificamos por inspeção que -4 é raiz de 𝑷(𝒙) = 𝟎, logo 𝑷(𝒙) é divisível por (𝒙 + 𝟒). 

-4   1   0   -12   16 

      1   -4     4     0 

Logo, temos que (𝒙 + 𝟒)(𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟒) = 𝟎 

𝒙 = −𝟒 ou 𝒙𝟐 − 𝟒𝒙 + 𝟒 = 𝟎, que nos dá 𝒙 = 𝟐. 

Portanto, para 𝒙 = −𝟒, (−𝟒, −𝟓𝟓) e para 𝒙 = 𝟐, (𝟐, 𝟓) 


