UNICAMP - 22 FASE

OFICINA

2+
9. Sejaafungao f(x)= ST , definida para todo ndmero real x.

2+cosx
a) Mostre que f(r/2) + f(—m/2) = f(x) f(n/4).

b) Seja & um numero real tal que f({8) = 2. Determine os possiveis valores para sené.

RESPOSTA

a)

f(;—t) = % =1, pois sen (%) = cos (E)

2+cos(z)

Devemos provar quef(g) +f( ’2-‘) = f(m) xf( )
como (2)+1(-) =243

=2=2x%x1=f(m) X f( ) demonstramos assim aigualdade.
2+senf
2+cos0

b) Como f(0) = 2, temos que ———

Dai2 +sen@ =4+ 2cos0=>senb =2+ 2cos 6.
Elevando os dois membros daigualdade ao quadrado, temos que:

sen?0 = (2 + cos 0)? = sen’0 = 4 + 8cos 0 + 4c0s?’0 > 1 — cos*0 = 4 + 8cos 0 + 4cos*0 =
5c0s?0 +8cos0+3 =0

A=64—-4%x5%x3=4

-8+V2  -8+2 -6
cos 0 = = =cos0 =—oucosO=-1.
2x5 10 10

-6
No caso em que cos 0 = o temos que:

.2
(—6) +sen?0=1=sen?0 =1— -2 = sen? = = = senf =+ = senf = 0,8 ou sen 6 = —0, 8.
10 100 100 10

No caso em que cos 8 = —1, temos que:

sen?0 + cos’0 = 1= sen’0+ (—1)’  =1>sen 8 = 0.

Verificando a primeira relacao:

Para sen = 0,8 e cos0 = —0,6,temos que 0,8 =2 +2(-0,6) = 0,8 = —0,8, 0 que é falso, portanto ndo
convém usar esse resultado.



Parasen = —0,8 e cos 8 = —0, 6, temos que —0,8 =2 + 2(—0,6) = —0,8 = —0,8, ou seja, aigualdade é

verificada.
Parasen® =0¢ecos @ =—1,temosque 0=2+2(—1) =0 = 0, ou seja, aigualdade é verificada.

Assim, os possiveis valores sdo sen 8 = 0 ou sen 6 = -0, 8.



