FUVEST 22 FASE

laFlC'NA 09/01

DO ESTUDANTE

Um namero complexo édaformaz = x + yi,ondex,y€ER e i’ = —1.

a) Determine o valor de b € R para que a parte real do nimero complexo 2:—::' seja igual a zero.
b) Determine a solucdo da equacdo |z] —z =1 + 2i.

¢) Determine ovalorde a € R, a # 0, para que a equacdo

azz+(1+i)z+(A+bDz+1=0
descreva uma circunferéncia no plano cartesiano.

RESOLUCAO

(2+bi) . (1-i) _ 2-2i+bi+b
a+i) (-0 2

a) Do enunciado:
Assim, a parte real é Zzib =0->b=-2

b) Sabe-se que |z| = \/x% + y2. Substituindo na equacéo, temos:
VX2 +y2—(x+yi) =1+4+2i > x> +y?—x—yi=1+2i.Logo, y =-2. Assim:
3
Jx2+ (=22 —x=1-x*+4= (1+x)2—>x2+4=x2+2x+1—>x=5

Portanto, z = ; — 2.

C) Substituindo z = x + yi e Z = x — yi na equagao do enunciado, temos:
ax+yDx—yD)+A+Dx+yD+A+)x+y)+1=0
a(x*+y) +x+yi+xi—y+x—yi—xi—y+1=0
2 2 1
ax*+ay*+2x—2y+1=0-x>+y*+—-x——-y+—-=0
a” a’ a

(4 (-2 = (Dt mm (e 2) +(-2) = (-2)+2
— —_— = | —— JR— — —_ —_— = | —— J—
x a y a a/ a* a? x a Y a a/ a?

1 2
Temos que (— —) +—>0.Sendot =—
a/  a a

2t2—t>O—>t<00ut>§.Assim,a<O—>a<OouE>§—>a<2

Logo, a < 2.



